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EXERCICE 1:

Ecrire chacun des nombres réels suivants sous la forme d’un produit de ‘puissances de

nombres premiers.

_(=6)°x973  (0,09)"1x(0,16)?x25 _(((0,6)%%125x543

_ —4n3 .
A=8x32x(27)";B —23x3% ’ 7 7 (0,0075)~1x(810)3 1 92x53%(0,8)3%(0,4)*

EXERCICE 2::

1. Ecrire le plus simplement possible chacun des nombres réels’suivants :

_ oo _ 3V12-48-75
A=3V8-2V12 +V20 - (3VI8 — 2V27 + V45)iB = (oo
C=2-V2|+|1-V2|-3V2

Calculer B = (2 + v/3)2°19 x (2 <4/3)2019

. Onpose X =+/13 — 222 — 413+ 2v22
a. Déterminer le signede"X.
b. Calculer X2. En‘déduire la valeur de X.
. Calculer A= (3v2—-1)3—-31(V2+ 1) +148 —v2 puis factoriser A(x) = 8x3 —27;
B(x) = Bx=534 (4x — 1D3etC(x) =x*+x%+1

. , . . b
. Soient<a,a’,b,b’, cet ¢’ des réels strictement positifs tels que: 5 === 5 Montrer que

Vaa' +Vbb' + Ve = /(@a+b+ )@ +b' +¢)

. Soith= |1+ |1+ \/1 + /1 + 14’2‘/5 et soit = 1+2\/§. Montrer que a? = a + 1. En déduire

que b = a. Le nombre a est appelé nombre d’or.
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EXERCICE 3 :
Soit x un reel non nul tel que : x +§ = 2+/3. Montrer que x° + Xiﬁ = 970.

EXERCICE 4 : On pose x = 2%,

1. Exprimer x% et ien fonction de x.

2. a. Montrer que 13x> = 65x + 39

b. Montrer que X5—7 = 65x — 105
c. Endeduire que 13x° — > = 144
X

EXERCICE 5:

Démontrer que si xyz = 1 alors —— 4+ —— + —— =1
Xy+x+1 yz+y+1 zZX+z+1

EXERCICE 6:

Soient x, y et z trois réels tous non nuls tel que: x+y+z=0. Démontrer que
XY L7 (yrE, Xtz XYY
(Z+Ll+2)(E2+224+ )=,

y+z X+Z X+y X y

EXERCICE 7:

1. Ondonne B = {34,27; —0,0045;13,43}. Calculer x — E(x) pour X appartenant a B.
2. Reésoudre dans R, I’équation E(x — 3) = 4 puis E(|x — 3]) = 4.
3. Résoudre dans R;‘les.inequations E(x) < x; E(x) <3 et E(x —2) = —5.

EXERCICE 8:-Résoudre dans X les équations et les inéquations suivantes:

—cx=fxos|i|-2x+1<2;JG-DZ=3x+2]; 26— 1| +|3 - 4x| =5

EXERGICE 9 :

1. Démontrer que pour tous réels x ety, on a: x? + y? > 2 xy.

2. Déduis-en quesix > 0ety > 0alors §+§ > 2.

Déduis de 2) que si x > 0 alors x +§ > 2.

, x® x* %2 y6 y4 y2
Démontrer que pour tous reelsnonnuls xetyona: -+ +5+=<+>5+52>6
y y y X X X
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EXERCICE 10 : Montrer que si a, b et ¢ sont des réels strictement positifs alors on a :

EXERCICE 11:

Montrer que 4x? + y? > 4xy. En déduire que si 2x + 4y = 1 alors x* + y? > %

EXERCICE 12 : Soit a et b deux réels strictement positifs

, 1
1. Démontrer que —— g S 2— En déduire que ( + )

\/_+\/— \/_+\/_ \/_+\/_

b+c a+c

2. En utilisant la derniére inégalité démontre que

EXERCICE 13 : Soient a, b et ¢ des longueurs d’un triangle

1. Justifierque b + ¢ —a;c + a — b et a + b — c sont tous Strictement positifs.

a b [
2. On pose X = b+c-a a+c-b  a+b-

+z x+z
y cp =22

'x=b+c—a;y=a+c—bet z=a+b—-c

etc = %—y- En déduire que X =

y+z x+y

2y 2z

a. Démontrer que a = +

b. Démontrer que X > 3

EXERCICE 14 :

Soient a, b et ¢ des réels strictement positifs tels que: x_j_b yEbzey x_;_a = 3. Montrer que

a
x=a+b+c

EXERCICE 15:Montrer que si a, b et ¢ sont les longueurs d’un triangle alors et ; + ﬁ <2

EXERCICE 16: Soient a et'b deux réels tels que a® + b? = 1. Montrer que |a + b| < V2
EXERCICE X/:

Soient a, b et ¢ des reels strictement positifs telsque:a + b +c =1

a(1-a)? n b(1-b)? n c(1-c)?
ac ab

Démaontrer que =>4

PENSEE

Notre plus grand probléme c’est que nous voulons tout centrer sur notre propre personne.
Comprendre et accepter que les autres existent et sont importants ne fait que nous alléger le lourd
fardeau que notre propre moi pese déja sur nous. Quand je pense que je dois étre vu et regardé par
tout le monde alors je risque d’étre sur un chemin qui s’appelle égoisme et j’aurai du mal a me départir
de mon égo. Cultivons la modestie et respectons nos semblables en acceptant nos différences et en
renforcant nos convergences.
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